ZAGADNIENIA NA EGZAMIN POPRAWKOWY Z MATEMATYKI
W KLASIE Il TECHNIKUM PO SZKOLE PODSTAWOWE)

Funkcje.

1. Pojecie funkcji i jej dziedzina.

2. Zbior wartosci funkcji.

Wykres funkcji liczcbowej i odczytywanie jej wtasnosci z wykresu — dziedzina, zbiér wartosci,
miejsca zerowe, przedziaty monotonicznosci, wartosci ekstremalne oraz argumenty dla
ktorych wartos¢ funkcji jest dodatnia (ujemna)

4. Przesuniecie wykresu funkcji, wyznaczanie wzoru funkcjiy = f(x — p) + q.
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Przeksztatcanie wykreséw funkcji przez symetrie.

Funkcja liniowa.

Funkcja liniowa jej wtasnosci i wykres.

Rownanie prostej przechodzacej przez dwa punkty.
Rownanie kierunkowe i ogdlne proste;.

Uktady réwnan liniowych — metoda algebraiczna i graficzna
Geometryczna interpretacja uktadéw réwnan liniowych.
Wzajemne potozenie dwéch prostych.

Warunek rownolegtosci i prostopadtosci prostych.

Funkcja kwadratowa.

1. Funkcja kwadratowa i jej wtasnosci.

2. Posta¢ kanoniczna, iloczynowa i ogdélna — wyznaczanie poszczegdlnych postaci funkcji
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kwadratowe;j.

Przeksztatcanie wzoru funkcji kwadratowej do wskazanej postaci np. z kanonicznej do
ogolnej/iloczynowe;.

Wartosci ekstremalne funkcji kwadratowej w podanym przedziale

Miejsca zerowe funkcji kwadratowej.

Szkicowanie wykresu funkcji kwadratowej i odczytywanie z wykresu wtasnosci.

Rola wspétczynnikdw a, A, g dla wykresu funkcji kwadratowej.

Rownania kwadratowe petne i niepetne.

Nieréwnosci kwadratowe.



,, Naturalnie, ze zdasz”.

FUNKCIE.

Zad1. Oblicz f(=3), f(2), f(1,5), f(/3), jezeli:

FOO) =2x+4; f(x) = —6x+5; f(x) =3x2 —6x —2; f(x) = g— 2% + 1.
Zad2. Sporzadz tabelke dla funkgji

a) f(x) =—x+5dlaxe{-3,-2,-1,0,1},

b) f(x) = % dla xe{0,1,2,3},

c) f(x)=2*"1dlaxe{0,1,2,3}.
Zad3 .Wyznacz dziedzine funkgcji
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— 4 f(x) =
o)  f(x)=Vix—8, N f0=v-3x+12 B f)=vi-1+v%,
h) fG) =Va—4, i) fO) =2 ) fO) = —— K) f(0) = 5
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3x+4

a) f(X):x2_4x—3, b) f(x):3x_|_5’ <) f(x):z
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Zad4. Wyznacz zbidér wartosci funkcji

a) f(x) =3x%—5x+ 2dlaxe{-2,0,3},
b) f(x) = %dla xef—2,1,3},
¢) f(x)=3Vx-1dlaxe{l1,4,9}.

Zad>5. Dana jest funkcja y = f(x) oraz jej zbidr wartosci. Wyznacz dziedzine tej funkgji

a) f(x) =-3x+4dlaxe{-3,0,4},
b) f(x) = %dla xef{—3,3,9},
c) f(x) =—-2x?+4x — 5dlaxe{—1,-2,0,3}.

Zad6. Wyznacz miejsca zerowe funkcji w podanej dziedzinie

a) f(x)=3x—9, D=R,
b) f(x) =—4x—-12, D=N,



c) f(x) =0,5x—1,5, xe(1,6),
d) f(x) =5 —3)2x+ 6)dlaxxe(—1,5),

X

e) f(x)= %6, ustal dziedzine .

Zad7. Na podstawie wykresu okresl: dziedzine, zbiér wartosci, miejsca zerowe, przedziaty

monotonicznos$ci, argumenty dla ktdérych wartos¢ funkcji jest dodatnia(ujemna), wartosci
ekstremalne
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Zad8. Majac wykres funkcjiy = f(x), narysuj wykresy funkcji
a) y=f(x+3),
b) y=f(x-2),
c) y—=f(x) +3,
d y=f(x+4)—-1.
Zad9.Na jednym uktadzie wspoétrzednych narysuj wykresy funkcji
a) y=vVxiy=+vx—2+4+3,b)y=2x?iy=2x*-3, c)y=§ iy=x—is.



Il. FUNKCJA LINIOWA.
Zad1. Narysuj wykres funkcji i opisz jej wtasnosci
a) y=-2x+1, b)y=§x+6, o)y =+2x++2.

Zad2. Dany jest wykres funkcji liniowej, podaj jej wzér

Zad3. Dla jakich wartosci m funkcja f(x) jest rosngca, malejgca oraz stafa
a) fx)=(m—-2)x+4,b) f(x) =(—2m+4)x —m,
of(x) = (Zém — 7)x + 5%, d)f(x) = (vV3m — 6)x.
Zad4.Wyznacz miejsca zerowe funkgcji liniowej
a) f(x) =5x—6,b)f(x) = —0,75x + 15, ¢) f(x) = —=x +6.
Zad>5. Dla jakich argumentow wartosci funkcji sg dodatnie ( ujemne, niedodatnie, nieujemne )

a) f(x) =-3x—5,b) f(x) =-1,2x—12, ¢) f(x) =/3x —12.

Zad6. Napisz wzor funkcji, ktérej wykres jest rownolegty ( prostopadty ) do wykresu funkcji y = f(x) i
przechodzacy przez punkt P

a) f(x) =0,5x—-4, P(0,—-1),
b) f(x) =-0,2x+2, P(5.2),

o) f&)=—x+8 P(1,7)
d) f(x)=3x-2,P(-2;3)
e) f(x)=4x, P(1;2)

Zad7. Dla jakich wartosci m wykresy funkcji sg réwnolegte ( prostopadte )



a) f)=(m—-1x—-7iglx)=-3x+2,
b) f(x) =3(m—-2)x+11liglx) =6x+1.

Zad8. Wyznacz wspotrzedne punktoéw przeciecia wykresu funkcji z osiami uktadu wspoétrzednych
a) y=3x—9,b) 2x—y—-2=0,c)x—4y—4=0.

Zad9. Napisz rdwnanie prostej przechodzgcej przez punkty w postaci kierunkowej i ogélnej
a) (2,4)i(-5,4), b) (—2,§)i(3,-1), c)(4,0)i(2,-2)

Zad10. Sprawdz, czy dane punkty sg wspodtliniowe: A(2,0) B(1,2) C(4,8).

Zad11. Dla jakich wartosci m punkt A lezy na prostej [

a) l:y=5x+3 iA(m,3m)

b) iy=7x—1iA(m+ 1,13)
c) Ly=-2x+3iA(m-1;,m+1)

Zad12. Rozwigz uktad metodg algebraiczng i graficzna

){x+y=4 ){4x—y=2 ){2x+3y=3 ){x+y=3
2x+y=4Nx+2x=14 “Bx+2y=2 2x +2y =6

lll.  FUNKCJA KWADRATOWA.

Zad1. Dla jakich wartosci a do wykresu funkcji y = f(x) nalezy punkt P?

a) y=3x%P(1,a—2),b)y= %xZ,P(—Z,Ba +1),c)y = x%,P(a + 1,6a + 5).

Zad2. Sprowadz do postaci kanoniczne;j
a) y=2x*—x+3,b)y=—x*4+4x+5, c)y=3x+4)(x—-1).
Zad3. Sprowad? do postaci ogdlnej

a) y=2(x+3)2—4,b)y=—4(x—-2)"+1,¢c) y=-3x+4)(x—2).



Zad4. Podaj zbidér wartosci funkcji, przedziaty monotonicznosci oraz rdwnanie osi symetrii wykresu.

Wykonaj wykres funkgji

a) y=3(x—-5)?%+2, b) y = —(x + 3)?, c)y =0,2(x —2)% -3,
dy=-2x2-3 e)y=(x+1)(x-3) fly=-x2-7x-10

Zad>5. Przedstaw podane funkcje w postaci iloczynowej ( jezeli istnieje)
a) y=x2+6x+9, b)y=-3x>+4x+4, c)y=-x>+2x-3.

Zad6. Wykresem funkcji kwadratowej y = 0,5x? +bx + ¢ jest parabola o wierzchotku W( - 4, -1).
Wyznaczbic.

Zad7. Rozwigz rownania:

a) x*?+8x+7=0, b)6x?—5x+1=0,c)2x*+4x=0,d)4x>*-9=0,
d) -3(x+4)(x=5)=0, f)4x’?—4x+1=0, g)(3x—2)>=8(x+1)2-100.

Zad8. Rozwigz nieréwnosé
a) x2-2x—3>0, b)—x*+10x—-25<0, ¢) -0,75x*+3x <0, d)x*>9,
e)-3x2+2x+1<0 f)(x+1)(x=-2)<0 g)(x+3)>>9 h) 3x’<12

i)x>—8x+16<0 j)2x2—4x+3>0 k) 2x*-3x>-1

Zad11. Majac wykres funkcji kwadratowej, wyznacz jej wzér w postaciy = ax? + bx + ¢

Zad. 12 Sprowadz do postaci ogdlnej i kanonicznej funkcje kwadratowe wyrazone wzorem



a) y=2(x—4)(x+3) b)y=-3x(x+1) c)y=-2(x—-1)(x+2)

Zad 13. Podaj wartos¢ najmniejszg i najwiekszg funkcji kwadratowej y = f(x) w podanym przedziale
a) y=-x>=4x w<0;5> b)y=x*-2x-1w<-2;0>
c)y=2x245x—-4w<-2;-1> d)y=-3x>+18x+1w<1;2>

Zad 14. Wyznacz miejsca zerowe (jezeli istniejg); wspodtrzedne wierzchotka oraz wspoétrzedne
przeciecia wykresu funkcji kwadratowej y = f(x) z osig OY a nastepnie naszkicuj jej wykres, gdy:

a) y=2x-3x-2 b)y=-x*+x+6 c)y=x’+4x+5 d)y=4x>+4x+1



